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Tasi Admitere, iulie 2013
Test la MATEMATICA

Se acordd 10 puncte din oficiu. Timpul efectiv de lucru este de 3 ore.

SUBIECTUL 1 (30 de puncte)
“hor . . . 1 1
5p | 1. Ardtati cd, pentru orice a € R, modulul numarului complex Tra + 1" a 3 este
cel mult 2.
2n n
5p | 2. Se considerd functia f : N* — N*, f(n) = n?. Ar&tati ci Zf(k) < 8- Zf(k),
k=1 k=1

pentru orice n € N*,

5p | 3. Determinati z € R, z > 0, stiind c& /3 + \/z + ¥/3 — \/z este numar natural.

5p | 4. Se alege la Intamplare un numdr par intre 1 gi 99. Care este probabilitatea ca acest
numdr sd se divid3 prin 77

5p | 5. Fie m un numdr natural impar. Ardtati cd dreapta mz +y+1 = 0 nu poate intersecta
parabola y = z? intr-un punct de coordonate rationale.

5p | 6. Sd se determine tg z, stiind c& sin 2z = cos2z, unde z € R, =z < 0.

SUBIECTUL al II-lea (30 de puncte)

01
5p | a) Ardtatic8 A-B=A+B -1, VA, B€ A

5p | b) Dovediti c& (A,-) si (R, +) sunt grupuri izomorfe.
5p | c¢) Determinati X € A astfel incat X™ = A, unde A € Asgin € N*.
2. Se considerd polinoamele P = X% +2X2 + X + m 5i Q = X? + 1 din Zs[X].

1. FieA:{AeMz(R) : A:<1 a),aER}.

5p | a) Sd se determine catul si restul iImpdrtirii lui P la Q.
5p | b) Pentru ce valori ale parametrului m € Zs polinomul P se divide prin Q7

5p | ¢) Pentrum = 2 s4 se descompund polinomul P in factori ireductibili peste Zs.

SUBIECTUL al ITI-lea (30 de puncte)

1. Se consider# functia f : R — R, f(z) = 22 - €®.

5p | a) Ardtati cd f'(z) — 2f'(z) + f(z) > 2, Ve € R,.

. f(=z)
5 b) Calcul 1 .
p ) acua§12_}ri1°om5+1

5p | c) Aritati cd f(™)(0) este numir natural pentru orice n € N*.

2. Se considerd functia f, : R — R, fn(z) = cos™ z, unde n € N.

5p | a) Determinati o primitivi a functiei f.
5p | b) Calculati / * fu(2) dz.
0

z
5p | ¢) Dacd notdm cu I, = / fo(z) dz, ardtati c& n - I, = (n — 1) - [,,_», pentru orice
0

n > 2.




